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 الثانوية التاهيلية ابطيح
2011/2012الموسم الدراسي  ذ  محمد بنيـــو ايت اورير  

  : 01التمرين
xنشئ منحنيي الدالتين أفي نفس المعلم المتعامد المننظم  → ln (x)  وx → exp(x) = e୶  و المتقيمين

(Dଵ): y = x − :(Dଶ)و  1 y = x + 1  .  
x∀: تحقق ان  ∈ ℝ; ln(x) ≤ x − x∀و   1 ∈ ]0; +∞[; x + 1 ≤ exp (x) .  

 : 02التمرين

 :المعادلات الاتية  ℝحل في  .1

 ୪୬|ଷି୶|
୪୬ (୶ିଵ)

= ଵ
ଶ

e୶و             − 2eି୶ − 1 = 0 

 : المتراجحتين  ℝحل في  .2

 (E): eଷ୶ − 6eଶ୶ + 8e୶ > :(F)و    0 eଶ୶ − eଶା୶ − eଶି୶ + 1 < 0  
  : 03التمرين

;0[نعتبر الدالة المعرفة على  +∞[ :f(x) = x୬eି୶  حيثn  منℕ∗  .  
 . fادرس تغيرات الدالة  .1

ℕ∗     :e୶من  nاستنتج ان لكل  .2 > ቀ୶
୬
ቁ
୬

  ∀x ∈ ]0; +∞[;  
  : 04التمرين

a و b  عددان حقيقيان موجبان قطعا وn ي غير منعدمععدد صحيح طبي. 

a)بين ان  .1 + b)୬ > a୬ + na୬ିଵb . 

n)استنتج ان  + 1)୬ > 2n୬    و(n + 1)ଵ଴୬ > 1000nଵ଴୬    
ln(nاثبت ان  .2 + 1) > ଷ

ଵ଴୬
+ ln (n)  

ln(n!)اثبت ان  .3 > ଷ୬
ଵ଴

(ଵ
ଶ

+ ଵ
ଷ

+ ⋯+ ଵ
୬

)  
  : 05التمرين

;0] المعرفة على   fنعتبر الدالة  f(x)  . : بما يلي ]∞+ = ln (1 + xeି୶)    
 ....الاتصال ،الاشتقاق ن التغيرات ، المقاربات ، -  fادرس و مثل الدالة 

   : 06التمرين
  .عدد حقيقي معلوم kحيث   f୩(x) = (x +k)eି୶نعتبر الدالة        
xتقبل قيمة قصوية عند  f୩بين ان الدالة  .1 = 1 − k . 

1التي افصولها  f୩نقطة منحنى  M୩نضع  .2 − k  . بين ان النقطةM୩  تنتمي الى المنحنى الذي معادلته
y = eି୶ . 



 

 

yو      y = (x +k)eି୶: انشئ في نفس المعلم المنحنيين  .3 = eି୶ 

  : 07التمرين
  الجزء الاول

limାஶنقبل ان 
ୣ౮

୶
= +∞ 

limାஶبين ان  xeି୶ = 0 

  الجزء الثاني
f(x):  بما يلي ℝالمعرفة على  xالدالة العددية للمتغير الحقيقي f لتكن  = (1 + x)eି୶  منحناها في م م م  ࣝو

  .سم 4وحدته 
 .fانشئ جدول تغيرات الدالة .و نهاياتها عند محدات مجموعة تعريفها f ادرس تغيرات الدالة .1

 .fانشئ منحنى الدالة  .2

 .دراسة اسرة دوال عدديةالجزء الثالث 

منحناها في م ൫ࣝ୩൯و f୩(x) = (x +1)e୩୶ : بما يلي  ℝالدالة المعرفة  f୩ نضع ، kلكل عدد صحيح نسبي 
  .م م 

 ؟ f଴ما هي طبيعة الدالة  -أ .1

  . ൫ࣝ୩൯، و تحقق ان هذه النقط تنتمي الى جميع المنحنيات  ൫ࣝଵ൯و  ൫ࣝ଴൯حدد نقط تقاطع  - ب
x)اشارة التعبير  – xحسب قيم  –ادرس  .2 + 1)(e୶ − الوضع النسبي  k، و استنتج حسب قيم (1

 ൫ࣝ୩൯للمنحنيين 

  . ൫ࣝ୩ାଵ൯ و
kلاحظ الحالتين .  f୩و استنتج تغيرات الدالة  f′୩(x)احسب  .3 > kو   0 < 0. 

-3،-1 قيم مختلفة 4من اجل  f୩ تمثل منحنيات الدالة (ℰ)،(ℱ)،(ℋ)و(ࣥ) المنحنيات الاربعة التالية .4
 . kللمتغير  2و  1،

  .تعرف على هذه المنحيات مبررا ذلك
 



 

  
  : 08التمرين

  الجزء الاول

;0] المعرفة على   gنعتبر الدالة   ൝g(t) :  بما يلي  ]∞+ = ଵିୣష౪

୲
, t > 0

g(0) = 1
  

 .على اليمين  0متصلة في  gبين ان  .1

;0] المعرفة على   hنعتبر الدالة  .2 h(t): بما يلي ]∞+ = 1 − t + ୲²
ଶ
− eି୲ . 

0: بين ان   - أ ≤ h′′(t) ≤ t . 

0استنتج ان    -  ب ≤ h(t) ≤ ୲య

଺
 . 

୥(୲)ି୥(଴)للعدد  استنتج تاطيرا -ج
୲

  .على اليمين  0قابلة للاشتقاق في  gثم بين ان  
 . gادرس تغيرات الدالة  .3

  الجزء الثاني

;0] المعرفة على   fنعتبر الدالة  ቊf(x):   بما يلي  ]∞+ = ୣష౮ି୶షమ౮

୶
f(0) = 1

   

xبين ان لكل  .1 > 0  ،f ᇱ(x) ≤ 0 . 

xتحقق ان لكل  .2 > 0  ،f(x) = 2g(2x) − g(x) . 

 . 0قابلة للاشتقاق على اليمين في  gالدالة  استنتج ان .3

;O)في المستوى منسوب الى معلم متعامد  fانشئ منحنى الدالة  .4 ı⃗; ଌ⃗) .  
 : 09التمرين



 

 

:بما يلي IRالمعرفة على  xالدالة العددية للمتغير الحقيقي fلتكن  

²-1
( ) ; 0

x
f(0) 0

ln(1 x)
f(x) ; 0

x²

xe
f x x

x


 




   


  ©و  

)معلم متعامد ممنظم  منحناها في المستوى المنسوب الى )j;i;O.  
  :الجزء الاول

  .على اليسار0x=0متصلة في  fاثبت ان الدالة -أ)1
  .على اليمين 0xفي  fادرس اتصال الدالة  -ب 
  .على اليسار 0xعند النقطة  fادرس قابلية اشتقاق الدالة . 2

  :الجزء الثاني
)اثبت ان  -أ )1 ) 0>1+∈∀ ²x-* e1-2x²:IR  x ) يمكن دراسة الدالةψ المعرفة على-*IR بما يلي:

1+2= x²1)e-²x()x(ψ(  
[على المجال  fادرس تغيرات الدالة   - أ ];0- ∞.  

)xln(  بين ان  - ا. 2
1x

x
 :IR  x * +1<

+
∈∀ tln(t(يمكن اعتبار الدالة (+ و تطبيق مبرهنة التزايدات  →1+

  )المنتهية
[على المجال  fادرس تغيرات الدالة  -ب    [+∞0;  
  . fاعط جدول تغيرات الدالة  - أ) 3

  .  ©ادرس الفروع اللانهائية للمنحنى  -ب   
  .  ©أنشئ المنحنى  -ج   

 

 www.mathsland.comعن موقع  : 10التمرين

 الجزء الاول

;0[الدالة المعرفة على  fنعتبر  +∞[ :f(x) = ୶୪୬(୶)
୶ାଵ

  .  
;0[الدالة المعرفة على  φلتكن .1 +∞[:φ(x) = ln(x) + x + 1  . 

 . φادرس تغيرات الدالة   - أ

φ(xبين ان المعادلة    -  ب =  . 0.28و  0.27محصورا بين  βتقبل حلا وحيدا   0

 . fو استنتج تغيرات الدالة   φ(x)بدلالة  ᇱ(x)݂اكتب  .2

 . ∞+و  0عند  fاحسب نهايتي  .3

  الجزء الثاني
n عدد صحيح طبيعي غير منعدم.  

f(x)الهذف من هذا الجزء هو دراسة المعادلة  = n .  



 

 

f(x)، المعادلة  ∗ℕمن  nبين ان لكل  .1 = n  تقبل حلا وحيداα୬  . 

αଵنضع  = α   
  . e୬و  α୬العددين  ةقارنم  .2
f(e୬)بين ان   - أ ≤ n   واستنتج انα୬ ≥ e୬  . 

f(α୬)بين ان    -  ب = n  تكافئln ஑౤
ୣ౤

= ୬
஑౤

 1العلاقة .  

஑౤استنتج من السؤال السابق نهاية التعبير    -  ت
ୣ౤

 . 

e୬و  α୬مقارنة العددين  .3 + n . 

α୬على الشكل  α୬ نكتب العدد = e୬(1 + ε୬)  حيثε୬ ≥   2العلاقة . 0
1)، اكتب  1باستعمال العلاقة   - أ + ε୬)ln (1 + ε୬)    بدلالةn . 

tبين ان لكل     -  ب ≥ 0  ،≤ ୲²
ଶ

t0 ≤ (1 + t)ln(1 + t) − 

nاستنتج من السؤالين السابقين ان لكل -ج ≥ 1  ،ε୬ ≤ neି୬ ≤ ε୬ + க౤మ

ଶ
 

0ثم   ≤ neି୬ − ε୬ ≤
୬²
ଶ

eିଶ୬      3العلاقة 

e୬باستعمال السؤالين السابقين ،حدد نهاية  - د            + n − α୬ .  
  

 


