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  :01التمرين 

ቐ: امعرفة بما يلي  ୬(୬ݑ)لتكن المتتالية                                               
଴ݑ = ଵ

ଶ

∀n ∈ ℕ; u୬ାଵ = ௘౫౤

୳౤ାଶ

 .  

:݂: بما يلي  ℝالمعرفة على  fادرس تغيرات الدالة   .1 ݔ ⟼ ௘ೣ

௫ାଶ
  . 

;0])݂: أ ـ بين ان  .2 1]) ⊂ [0; 1] . 

ݔ∀: ب ـ بين ان  ∈ [0; 1], ଵ
ସ
≤ ݂ᇱ(ݔ) ≤ ଶ

ଷ
  .  

(ݔ)݂ج ـ استنتج ان  المعادلة  = ;0]في المجال   αتقبل حلا  وحيدا  ݔ 1] .  
n∀: أ ـ بين ان .   3 ∈ ℕ , ௡ݑ ∈ [0; 1] .  

  .متقاربة وحدد نهايتها ୬(୬ݑ)ب ـ  استنتج ان المتتالية           
n∀: ج ـ  بين ان          ∈ ℕ , ௡ାଵݑ| − |ߙ ≤ ଶ

ଷ
௡ݑ| −   . |ߙ

n∀: د ـ بين ان          ∈ ℕ , ௡ݑ| − |ߙ ≤ ቀଶ
ଷ
ቁ
௡

 . 

  . 10ିଷالى  ߙقيمة مقربة للعدد  ௡ݑالتي يكون من اجلها  nـ حدد الاعداد الصحيحة الطبيعية  ه       
  : 02التمرين 

(ݔ)௞݂:  الداية العددية المعرفة  ௞݂عددا حقيقيا و  ݇ليكن  = ²ݔ +   .(ݔ)݈݊݇
  .௞݂حدد مجموعة تعريف الدالة .1
  .݇بدلالة  ௞݂ادرس تغيرات الدالة  .2
ି݂و ଶ݂ ؛଴݂الممثلة للدوال   C-2وC2 ؛C0المنحنيات  أنشئ.3 ଶ    0)  في المستوى المنسوب لمعلم متعامد ممنظم; ଓ⃗; ଔ⃗) . 
  .أفقيامماسا  ௞݂النقطة التي يقبل فيها منحنى  ܯلتكن .4

  .ℝفي  ݇عندما يتغير  ܯحدد مجموعة النقط 
    :03التمرين 

;0[نعرف على المجال   ،  nكل عدد صحيح طبيعي ل                  (ݔ)୬݂:المعرفة كالتالي ୬݂الدالة   ]∞+ = ୣೣିଵ
௫

+  (ݔ)݈݊݊
.  

A  دراسة الدالة ـــ୬݂  في حالةn = 0 .  
(ݔ)ை݂نضع                                 = ୣೣିଵ

௫
 .  

;0[من  u تحقق ان لكل  .1 +∞[  ،e୳ ≥ ݑ + ;0[من  ݔو استنتج ان لكل  1 +∞[  :eି௫ + ݔ − 1 ≥ 1:و ان   0 +
ݔ) − 1)݁௫ ≥ 0 . 

 .  ∞+و عند  0عند  ை݂حدد نهايتي  .2

;0[من     ݔبين ان لكل  .3 +∞[  :f′଴(x) = ୣ౮(୶ିଵ)ାଵ
୶²

 . ை݂استنتج منحى تغيرات الدالة . 

 . 2cmفي المستوى المنسوب الى معلم متعامد ممنظم وحدته  ை݂منحى  ୓ܥانشئ  .4

B  دراسة  اسرة  الدوال ــ୬݂  في حالةn > 0 . 
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  .في المعلم السابق  ୬݂المنحنى الممثل للدالة  ୬ܥ ليكن                                 
;0[على المجال  ୬݂حدد منحى تغيرات الدالة  .1 +∞[. 

 .୬ܥ استنتج المقارب للمنحنى .   ∞+و عند  0عند  ௡݂حدد نهايتي  .2

 . ୬ାଵܥ و ୬ܥ ادرس الوضع النسبي للمنحنيين  .3

 .يتم تحديدها Bتمر من نقطة ثابتة ୬ܥ بين ان جميع المنحنيات  .4

f୬(x)،المعادلة    nطبيعي غير منعدم  صحيحبين ان لكل عدد  .5 = ;0[في المجال  ୬ܽتقبل حلا وحيدا   0 1[ 

n  ، f୬ାଵ(a୬)طبيعي غير منعدم  صحيحبين ان لكل عدد  .6 = ݈݊(ܽ௡)  ܽو استنتج ان୬ ≤ a୬ାଵ     ثم ان الماالية
(ܽ୬)୬ متقاربة. 

;0[من المجال  ݔ،بين ان لكل  Aأ ـ باستعمال الجزء  .7 1]  :ୣ౮ିଵ
୶

≤ e − 1 . 

n   ،݈݊(ܽ௡)طبيعي غير منعدم  صحيحب ـ استنتج  ان لكل عدد  ≥ ଵି௘
௡

୬ܽو    ≥ e
భష౛
౤ .  

  . ୬(୬ܽ)ج ـ استنتج نهاية المتتالية 
  .ଶܥ و  ଵܥ انشئ في المعلم السابق المنحنيين  . 8        

 

  مبرهنة رول :04التمرين 
(ݔ)݂:المعرفة ب  ݔالدالة العددية للمتغير الحقيقي  ݂لتكن  = ௫

ଵା௫²
− arctan (ݔ)   وليكنα  عددا حقيقيا غير منعدم.  

(ܿ)ᇱ݂حيث  cباستعمال مبرهنة  رول ،اثبت انه يوجد عدد حقيقي  = ௙(ఈ)
ఈ

 .    
80௢݊݅ݏ|      اناثبت      :05التمرين  − 1| ≤ ஠

ଷ଺
  

:المراجع  

 مواقع تربوية وطنية و اجنبية. 

 فروض سابقة لنفس المستوى. 

 كتب مدرسية مقررة. 


