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 الاتصال .1
 المتتالیات العددیة .2
اللاشتقاق و دراسة  .3

 .الدوال العددیة

الفرض 
01المنزلي  

 الاكادیمیة الجھویة للتربیة و التكوین
الحوز–تانسیفت -جھة مراكش  

 الثانویة التاھیلیة ابطیح
 ایت اوریر

الموسم الدراسي  ذ  محمد بنیـــو
2011/2012 -أ –الثانیة علوم ریاضیة :المستوى   

;ܽ]تمدید مبرھنة رول الى المجال : 01التمرین  +∞[.  
  

;ܽ]دالة متصلة على                   ݂ ;ܽ[و قابلة للاشتقاق على  ]∞+ و تحقق  ]∞+
limାஶ (ݔ)݂ = ݂(ܽ) .  

;ܽ]ثابتة على  ݂نفترض  .1 ;ܽ[من  αاستنتج انھ یوجد .  ]∞+ (ߙ)ᇱ݂حیث  ]∞+ = 0 . 
;ܽ[من  bنفترض وجود عدد  .2 (ܽ)݂حیث  ]∞+ ≠ ݂(ܾ) . 

حیث  B و Aباستعمال مبرھنة القیم الوسیطیة، تحقق من وجود عددین حقیقین مختلفین 
(ܣ)݂ = (ܤ)݂ = ௙(௔)ା௙(௕)

ଶ
 .  

;ܽ[من  αاستنتج وجود  –یتم تعیینھ  –باستعمال مبرھنة رول على مجال  .3 حیث  ]∞+
݂ᇱ(ߙ) = 0 . 

limାஶو كانت  ℝقابلة للاشتقاق على  fإذا كانت  .4 f(x) = limିஶ f(x) =  αھل یوجد . ݈
(ߙ)ᇱ݂حیث  ℝمن  =  .علل اجابتك؟ 0

  .ارسم شكلا تترجم بھ ھذه الخاصیة .5
   de L’HOPITAL règlela: 02التمرین 

 
  :و تحققان الشرطین ܽدالتان قابلتان للاشتقاق في  ݃ و   ݂

 ݂(a) = ݃(a) = 0 
 ௙ᇲ(௔)

௚ᇲ(௔) 
∈ ℝ . 

lim௔بین ان  .1
୤(୶)
୥(୶)

= ௙ᇲ(௔)
௚ᇲ(௔) 

 . 

lim଴: باستعمال ھذه المبرھنة ، احسب النھایة التالیة .2
(ଵା௦௜௡௫)మି௖௢௦௫

௫
 . 

  
  :03التمرین 

(ݔ)݂: المعرفة بما یلي ݂نعتبر الدالة  = ଵ
ସ௫²ାସ

المعرفة بما  ୬∈ℕ(୬ݑ)،و نعتبر المتتالیة العددیة  

ቊ: یلي u଴ = ଵ
ଶ

u୬ାଵ = (௡ݑ)݂
 .  

 . ℝ ାعلى  ݂ادرس تغیرات الدالة  -أ .1

f(x)بین ان المعادلة  -ب = x  تقبل حلا وحیداα   في المجالቃ0; ଵ
ଶ
ቂ .  



[ ع ر2   01الفرض المنزلي  ] Page 2 
 

;x)∀:بین ان   - ج y) ∈ ⌈0; 1⌉ଶ: |f(x)− f(y)| ≤ ଵ
ଶ

|x − y| . 

݊∀بین ان   .2 ∈ ℕ: 0 < ௡ݑ ≤
ଵ
ଶ

 . 

݊∀: بین ان  -أ .3 ∈ ℕ: ௡ାଵݑ| − |ߙ ≤ ଵ
ଶ

௡ݑ| −  .|ߙ

 .متقاربة و احسب نھایتھا ୬∈ℕ(୬ݑ)استنتج ان المتتالیة  -ب
୬ݒ: نضع  .4 = uଶ୬  ݓو୬ = uଶ୬ାଵ . 

݊∀: بین ان   - أ ∈ ℕ:ݓ௡ < ߙ <  .௡ݒ
 .୬(w୬)و  ୬(v୬)ادرس رتابة    - ب

݊∀: بین ان  -أ .5 ∈ ℕ: ௡ାଵݒ − ௡ାଵݓ ≤
ଵ
ସ

(v୬ − w୬). 

 .متحاذیتان و حدد نھایتھما المشتركة ୬(w୬)و  ୬(v୬)بین ان    - ب
 

  :04التمرین 
 
(ݔ)݂:المعرفة بما یلي ݂نعتبر الدالة           = )݊ܽݐܿݎܣݔ ௫

√௫ାଵ
منحناھا في معلم  (ࣝ)و لیكن  (

;ܱ)متعامد ممنظم  ଓ⃗; ଔ⃗) .  
 .݂مجموعة تعریف الدالة  Dحدد  -أ .1

 .∞+عند  ݂احسب نھایة   - ت
 . 0على الیمین في  ݂ادرس قابلیة اشتقاق  .2
 . ݂حدد الدالة المشتقة للدالة  -أ .3
  . ݂ضع جدول تغیرات الدالة  -ب
ℝାفي  ݔبین انھ مھما یكن -أ .4

஠فإن  ∗
ଶ
ݔ − (ݔ)݂ = ݊ܽݐܿݎܣݔ √௫ାଵ

௫
 . 

  .(ࣝ)استنتج الفرع اللانھائي للمنحنى  -ب
 .یتم تحدیده Iنحو مجال  ℝାتقابل من  ݂بین ان  .5
 .في نفس المعلم ݂و منحنى التقابل العكسي للدالة  (ࣝ)انشئ  .6

  
  السؤالان مستقلان           تمرین للتعمق     :05التمرین 

1. f   وg  دالتان متصلتان على قطعة[ܽ;  حیث [ܾ

ݔ∀)  ∈  [ܽ; ܾ]), ݕ∃) ∈  [ܽ; (ݔ)݂/([ܾ =   . (ݕ)݃

;ܽ]من   c الأقلبین انھ یوجد على  (ܿ)݂حیث  [ܾ = ݃(ܿ) 

2. F   وg  0]دالتان معرفتان من; ;0]الى  [1 ;0]و متصلتان على  [1 1] .  

ݔ∀نفترض ان  ∈ [0; 1]: f ∘ g(x) = g ∘ f(x) .  

ܿ∃: بین ان  ∈ [0; 1]: f(c) = g(c) 
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ݔ)݊ܽݐܿݎܣ:(E): المعادلة ℝنعتبر في  .3 − 1) + ݔ݊ܽݐܿݎܣ + ݔ)݊ܽݐܿݎܣ + 1) = గ
ଶ

 

;0[في المجال تقبل حلا وحیدا  (E)بین ان المعادلة   -  أ 1[ . 
 . (E)المعادلة  ℝحل في    -  ب

   ،   احسب النھایتین   ∗ℕ من   nلیكن .4

 lim଴
ଵି∏ ୡ୭ୱ (୩୶)ౡస౤

ೖసభ
୶²

lim଴ و     
ଵି∏ ୡ୭ୱౡ (୩୶)ౡస౤

ೖసభ
୶²

  

   

 
 

  

:المراجع  

 مواقع تربویة وطنیة و اجنبیة. 
 فروض سابقة لنفس المستوى. 
 مقررة كتب مدرسیة. 

  

  

 


